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GLOBAL DE GEOMETRIA 23—-Mayo - 2003

1) a) Los puntos’/A(0,4) y B(4,0) determinan el didmetro de una circunferencia, halla

Su ecuacion.
b) Comprueba que el punto (4,4) estd en la circunferencia y halla la ecuacion de la
recta tangente a la circunferencia en este punto. (2 puntos)

iX+4y- z=2
2) Calculaéel punto simétrico-del punto A(1,-1,2) respecto de Iarectar::' i
PX-2y+2z=2
(2 puntos)
3) Caculad angulo que determinan larecta r:XT+1 = %: z+ 4y el plano determinado
por los puntos A(1,0,0), B(0,1,2) y C(-1,2,1). (1.5 puntos)

4) Hallae volumen del tetraedro determinado porlos puntos de corte del plano
2x—y + 4z — 8 = 0 con los g es coordenados. (1 punto)

5) Dadoslosvectores u=(214-1) -y v=(4m2)
a) Halla, s esposible; e valor de mparalos vectores anteriores sean paralel os.
b) Halla, s es posible, e vaor de m para los vectores anteriores sean
perpendiculares. (1.5 puntos)

6) Estudialaposicion relativa de los planos:
T X+2y-2=2
no 2x- y+3z=1 (2 puntos)
n’° 3x- y+4z=0
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SOLUCIONES
1) a) diametro= d(A B)= J(4- 02+ (0- 42 =+/32® r= @
..2
Centro= §0+4 4+0° = (22)® _Co(x- 2)° + (y- 2) :g%g (x-2) +(y-2) =8
o é 2

b) (4- 2)° +(4<2)* =8® 8=8, por lotanto & punto esta en la circunferencia.

La recta tangente en (4,4) sera perpendicular a radio que pasa por € centro y € punto
(4,4). Larecta que une el Centro(2,2) y & punto (4,4) tiene de pendiente 1 (estos puntos
estan en la bisectriz del primer cuadrante), luego la recta tangente tiene de pendiente —1.
y=-X+N® 4=-4+n® n=8® y=-X+8

2) Los pasos a seguir parahallar e punto simétrico de A son:

a) Ecuacién del plano perpendicular arque pasapor A.

b) Punto de interseccion, M, de larectay €-plano.

¢) El punto M es e punto.medio entre A'y su simétrico A" = (a,b,c)

iX+4y-z=2 iX-2=2-4y : . :
areog ® i resolviendo el sistemaqueda: r © |
TX-2y+Z2=2 X+Z=2+2y :

T

N < ><
1 1
S& —

el plano perpendicular ar cumple: n— = d—r = (-113) , @ plano sera
—X +Yy + 3z+d=0, como pasapor € punto (1,-1,2); -1<1+6+d=0,d=-
4o -X+y+3z-4=0

b) Sustituyendo r en laecuacion del plano, -2+t +t+9t—4=0,t=6/11,
8816 6 185

e11 11’ 11,2,

ia+1_16

ﬁ:ﬁ 2 11

ib-1 6 123 14
o 12218 o po 28 1
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'|'C+2_E
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3) Laecuacién del plano viene dada por A(l,0,0),ﬁB =(-112 yA—C =(-2,2]
x-1vy Z
7o|-1 1 2=0® -3x-3y+3=0@ x+y-1=0@® n = (110
-2 21
(231110 5
Jar9+ 1141+ 0 247

sen(r,=) = cos(d,,n ) = ® angulo = 70°53'36"
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4) Los puntos de interseccién del plano con los gjes se calculan:

y=0,z=0® 2x- 8=0® A=(4,00)

x=0,z=0® -y- 8=0® B= (0, 80)El tetraedro esta determinado por los vectores
x=0,y=0® 4z- 8=0® C(0,0,2

J¢ o9
OA,0B yOC &V = [0~ 8 0= —u’
0 0 2

5) a) Para que |os vectores sean paralelos deben de ser proporcionales:
j2a=14

a(21-1)=(4m2)e ia=m ® a=2 y a=-2 Imposible
[La=2
|

b) Para que los vectores sean perpendiculares el producto escalar debe ser cero.
21,-1)(4,m2)=0® 8+m-2=0® m= -6

c)

21-D4m2) L 6rmM T T oam. 12206 m= 12+ 156

(21-1)|(4.m2)] 2 /6[20+ 17

6) Para conocer la posicion relativa seestudian losrango de Ay A”.

cos60 =

d 2 -1 2501 2 - 12 2
K=¢2 -1 3 1.2 -1 3|-00 rgA=2 [2 -1-1]% 0@ rg(A)=3
€3 -1 4 05[3 -1 4 3.1

Sisterma compatible indeterminado. L os tres planos no secortan.

Hay que hacer € estudio de los planos dos ados:

@l 2 -1 25 , O .

Azg + rg(A) = rg(A) = n°incognitas = 2, e primer y segundo plano
&2 -1 3 15

Se cortan en una recta.

L, 2 -1 26
A:‘é i
cortan en una recta.

rg(A) = rg(A) = n®incégnitas = 2, & primer y tercer plano se

., &2 -1 3 1o
€3 .1 4 0O
cortan en unarecta.

rg(A) = rg(A) = n°incdgnitas = 2, el segundoy tercer plano se



